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pt.Charakteryzacjerozkład,óulprarud'opodobźeńst,ulaprzezregresJe
nz ek ol ej ny ch u o g ó lnl o n,y ch st aty styk p o r z q dk o u u ch

olraz d,y skretny cłl, w arto ś ci rekordowy ch

RozprarvapanimgrKrvstynvN4aciągclotycz.'vcharakterYzacilrozkładubrzego-
wegowektora(lubciągu)niezależnyclrznriennychlosorł,Yclro.iednrrko\\rYmTOZ-
kładzienapodstawiepojed'vnczychregresjiftrnkcjiniekoleinychelementóWwy.
branyciruporząclko*,o,.u.t''rvektoróu,ftrnkcjiopartychnazmierrnychbazorr'l,clr,
wsytuacji.gclyelementytetrł,orząłańcuclr\Itrrkorr'a.Dokładniej.rrlzrł,ażarresą
następuiącemodele.\\Ipier'wszl,mjesttor,,;ektoruogólnicn-vchsttrt.'lrstykpozyc'vi-"' _,_";ii] ot, i, Iil,-'''o zadanych paranretrach 11, , , 1., " , , J, +i ) 0

i'.ll,],;,,:."r,,_;;,,i ",,*i"i 
arrrr..t,,,,,,,,in ],,,".rr,,.i F. Zadanie 1lolega na jed_

noznacznym wyznaczeniu F rv sytuacji, gdy znana jest pojedYncza zaleŻnoŚĆ

regresyjna €(r) :;iiii;-";1ri, : ,) dla zaclirnych ściśle rosnących funkcii

ciągłvch(ihnaprzeciziałowynrnośnik..(a.,6)dystr),brrantyForazliczbna.
tttralnyc}r rż li l!> 2 w drugirn arralogiczne zaclanie rozrvażano dlaregresii

{(,,):E(h(!11.1z)\W,--r)r,vciąigtisłzrb-vclrrelkor.tlórł,!!.r'..,,I|,,,'.^lt\i,..-pz'cle.
finiowanvch tra bazie clyskretnych zrrrietrtryclr Iosowych o wartościirch całkorvitvc}i

nieujemnychiskończonymbądźnieskończon-vmnośniktr.Rozlvazarrajesttezmo-
rl.vfikac:jatcgoproblernrrpolegaiącanaclraraktcrl.zacjiogontrrozkładullazowego
na poclstawie regresii €(") : tr(h(R.+l)l R,, : r), gdy Rl,",,R,,,",,R"rl S4

klasyczn-'vmirekorcltrmiu,ciąrgrrzmiennychlosowychowartościachcałkorvitych
niettjemnl,ch,

DiauogóInionychstatystykpozycvjnvchzadanietobyłorozwią.zanewpl.Zy-
paclktr/:1(p.pozycja[19]biłlliogr.irfiir'ozlllawv),tl,tiitrniekole'lnv<'hl:ż2tyllro
przy ograniczenirr do liniolł,vch funkcji { i h (p.równiez i16l) 

.'":_1i'_".:^::::1:

[12]pokazał,żepełnącharakteryzacjęrozkłaclumożnauzyskaóprzvZna]o]nosc1
drugiej funkcji regresji {r(") : nlnix!*,))lxl,n,l :,),\\r ilrzypadkrr słabych

rekordółvZl}anesąrv,ynikicharakteryzacyjnecllal:r(p.[słl)orazdlai!':2,gdy



h jest iclentvcznością, a nośnik obselr,vacji jest nieskończony (por. [3]). C}rarak-

teryzacje ogonórł. rozkła,clórł, dyskretnych za pomocąr regresji kolejnl,ch 2y,ykłl.clr

rekordórv bl,ł.v rozrł,azane \\r pracach [40] i |53]. Żadna z nretod d6ly9fl9ylych w

tych pracacłr nie cla się 1,ozszerzyć na plzypadek większ,u-clr odstępów l mięclz1,

uporządkowanymi obserwt-r,c.jami i ogólnl.ch funkcji regresji. Ninie.jsza lozplawa
doktorska stanowi próbę takiego rozszerzenia.

Rozprałva liczy I04 strony, składa się ze rvstępu z krótkim omóu,ieniem .jcj

ztlwartośrli, 4 rozclziałów, 1;orlsltrnorł,i:r,rrit,l r,vskazu.jilclt;g<l na,.jistotnie.jszc clsiilgttiętlitr

i problenly nie rozwiąza,ne, olaz bibliografii licząrcej 57 pozycji 1iteraturow\,,ch za-

cytot anych 1y pracy*. Rozdzierł 1 zatviera wiadomości r,vstępne r.vykorz_vstane dalej

w dowodac}r głórvnych rvynikórv. S..r tam opisane nrodele ciągów uporządkowanvch

zmietrnych 16561yych analizorvanych w pracy. rł,łasności N4arkorva tl,ch ciągów. oraz

podstaworve lvła,sności funkcji regres.ji w roz\\Iazan),ch modelaclr. Szczególnie uz1,-

teczne są tu rekurencvjnir za\ezność kolejnvch funkcji reglesji opistrntr r.ł, Lemercie

1.1, ttporządkolvanie Ę > h oraz zbl,ezność iclr lvartości do rvspólnei granic1. na
prawym końcu nośnika P (p. Lenraty 1.3 i 1.5), Rozdział ten zar,l,iera tez krót-

ki opis dot.vchczas ttzvskanych w.\rników u, clziedzinie charakter1,,zacji rozkładórv
prawcl<lpodobieństrł,a ])r,zcz leglesje upolząd}<orvanvclr zmiennych losoli,ych.

Kolejne trzy rc:zr]ziały obejmują zasaclnicze rvvniki rozprarł,y, Dotvczą one

odpowiednio regresji dla uogólrrionych stat_vstvk pozycl,jnych z bazowąl ciągłą
gqstościt1 i rlystl,yllrrtrrrtą <llaz rtltr tlyskrettrvclt tł,illtclścli rt;kolrlr)w1l11}r. \Ą,'yniki tcl

są one bardziej skomplikowtrne i mniej spektaliularne niz rv inn\rch kltrsvcznyxfi
problerriach charakteryzacji. Np., głólvriy 1yyrrik Rozdziałrr 3 i clryba też całei roz-
prawJ* (p. Tu,ierdzenie 3.1) brznri następująrco.: ,]eśli dla ustt-llonych partrnetrów

losnących lunkcji ciąrgłyclr Ę < h, na ustalonym przedziale (cł. P) układ rórvnań

całkowych
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''',',"',tĘ(l) i= l..... ( _ I..t, i ,l^ €(/) .ur(lJ
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to równanie regresji

{(,r) :n(nlx{,+l))lx:'' :.r) , u<,"<l, (3)

jednoznaczniecharakteryzujedystrybuantębazor'vącliągurrogólnionvchstatystyk

por},"ylr.y"h X*', ...,X:'*n), która jest postaci

/ rr l l ( ! l ^, l \

F(.r) :1-ex1l |- ["--: _ d(-l--r+--)trl), o <J,<,j (4)

\ ,/. {(/)-hłt.)'\r, r j),,i.t/ /

\,Ietody wyzl7ac7,anra tak postawionych problemórv istnienia i jednoznaczności

rozrviązań trkłat]órv równań całkowych (czy narvct iclr trllroszczonvclr rvers,ji r<iż_

niczkorvYchwTwiercizenitr2.2)riiesąZnanervlitertrturze.Autorcerrdałosię
jedynie uzyskać istnienie jeclnoznacznyclr rozwiązań, gdy oclstęp l! : 2, a funkciti,

h iest ograniczona ltrb gdy { jest asvmptotyczrrie rór,vnor,vazna pervnej liniowe,i

transforrnacji ftrnkcii /z,

Plzcdstarniol}e W pracY przykłtrdy rł,sktrzu.jt} na istotną plaktycznt1 ()gl,Łl1}]CZO_

nośćprzeclstarvianl,chtannetoclcharaktery'zacyjrrl,c}r.Np.'ciladanegorozkładu
1icz5, się często skomplikor,r,aną funkcię regresji i pl<ltem 11,ykaztt,je się, ze ona cliii-

rakteryzuje jednoznacznie rozkład (p, Przykłady 2,1, 3,3) ltrb dla danego rozkładtł

F dolł,oclzi się, ze funkcia regresji chtrrakteryztrje ieclnoztracznie ten rozkład, a,le

nie podaje się analitvcznej posti_rci tei regresji (p. Przykład 2.2),

WpoprawionejrversjiplacyTwierdzenie3.1zarvieraclwadodatkoweł'u,artrn.ki
opisującecha'rtr,kteryzo\vaną\ilystrybuantę:górnączęśćwz<>ru(1)orazrvzór(2).
.Iak1lokazuicclocltrnyLemat3'5.sąr6nęllryili}$ane.a,byfrrnkcjaokrcś].onirwzo-
rem (,1) była w istocie r,vłaścirł,ą, dl,strl,butrtltą rniar1, plobabilistyclznej o nośniku

zawartym w przedziale (a, J). Analogiczne uprosZczorle \varttnki poia,rł,iły się rł,

Lemattrch 2,7, 2,2, oraz Trvierdzeniach 2,7, 2,2 charakteryzujących rozkłady o

ciągłvclr gęstościac}t ma poclstarvie regresji (3)

w przyptrclku cliirrtrktcryztrc.ji ulyniktr.ią<lvcli z lcgt,tlsii słrrbycłi warttlści t,rlkrlr_

dolvych

€(r) : E(h(IŁ.lz)lW',: r,) , a 1r 1a,

z nieskończonym nośnikiem rrzrtpełnienia wymagał jedvnie warunek

n-| cl;r - .,1;\Iim{(n)fIdffi:on \\ j-o

omówione wyżej poprtrwlii są kluczorve clla poprawności głórvnych tez lozprawy,



Inne jej obszar1, został1,, rór,vnież opisane z większą skrupulatnościąl. Przede

wszystkim, precyzljnie został przeanalizowany plzypadek, n, którynr furrkcja re-

gresji w lewym końcu nośnika moze zbiegać do minus nieskończoności, który w

pierwotnej wersji potraktorvano dość zdawkor,vo. Starannie wykluczono możlirvość

regresji liniolł,ej dla rozkładów startuiących z minus nieskończclności. Doprecyzo-

wano argumentację rv dowodzie Twierdzenia 3.3 opisującego regresje z oclstępenl

dwa dla funkcji regresji asyrrrptotycznie liniorvej. Poprawiono zakres a,rgumentórł,

w Jlrzyparlktr zrvykł\,tllr ltlkcllr lćllv lv ciilgirc}r rhlsklctnyclt.

Akttralna r,versja pracy nie zarviera nroim zdaniem istotnvch luk, a prezento-

wane \\r niej wyniki są poplŁlwnie dowredzione. ,Iej ten;rt jest trudriy i nie zawiera

wielu spektakularnych finaln1,6| rezulta.tów. Stanor,vi jedntlk r]obly punkt rvl,jścia

do dalszych badań lv tvm lriertrnku. U-uvazarn. ze jest to dobra rozprar,l,a dok-

tolsktr i lvniosklrję <l cl<l1luszclzerlie jcj Alrttlrki dtl clttlszyclh cttrptiw ptlstqlprl,uł,trrtiar

doktorskiego.

6**" t?rlrt*L

Tomasz Rychlik

4


