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Recenzja pracy doktorskiej pani mgr, nz. Magdaleny Jastrzebskie]

Charakteryzacje brzegowe zespolonych odwzorowan quasiregularnych kota
jednostkowego na siebie

Recenzowana rozprawa doktorska sklada sie¢ ze spisu treci, wstepu, czterech rozdziatow
oraz bibliografii. Liczy 72 strony. Jest to praca obszerna, opisujaca w sposob bardzo precyzyj-
ny zaréwno problem, ktory zostal w niej postawiony, jak i kolejne etapy prowadzace do jego
rozwigzania. Stanowi harmonijng calos¢.

Gltéwnym celem rozprawy jest dowod dwu waznych twierdzen o charakteryzacji brzegowe]j
odwzorowari quasiregularnych kota jednostkowego w plaszczyzne zespolona. W pracy twier-
dzenia te znajduja sie w rozdziale czwartym i oznaczone sa numerami 4.4 i 4.7. Przenosza
one rezultaty J. Krzyza z 1987 roku, o analogicznej charakteryzacji brzegowej, udowodnione
przez niego w przypadku klasy odwzorowan quasikonforemnych kota jednostkowego na siebie.
Nie jest to zwykle przeniesienie. Rozwazana klasa owzorowan regularnych kota jednostkowego
w plaszczyzne zespolona jest istotnie szersza. Z natury rzeczy nie ma wiec wielu wtlasnosci,
ktére umozliwiatyby proste uogélnienie. W szczegblnosei, nie ma tu do dyspozycji twierdze-
nia Mori’ego o homeomorficznym rozszerzeniu odwzorowari quasikonforemnych na brzeg, ktore
stanowilo u J. Krzyza podstawe dowodu charakteryzacji brzegowej tych odwzorowan. Mimo
to, Autorka uzyskala interesujace rozwigzanie problemu. Juz sama konstrukeja naturalnych
warunkéw wystarczajacych na istnienie sensownego rozszerzenia stanowi wazne osiagniecie ze
wzgledu na swoja naturalnosé. Autorka otrzymuje tu omawiana charakteryzacje przy zaloze-
niu, ze |f(0)] # 11 CS(f) C T, gdzie CS(f) jest zbiorem wszystkich punktow skupienia funkcji
f na brzegu T. Przyjete zalozenia pozwalaja zaréwno na przeprowadzenie trudnego dowodu
istnienia rozszerzenia, jak rowniez umozliwiaja wyprowadzenie postaci tego rozszerzenia, wzor
(4.5). Uwazam to za bardzo wazne osiagniecie tej rozprawy. Z kolei uzyskany w twierdzeniu
4 4 ksztalt rozszerzenia okazal sie na tyle naturalny, ze pozwolil na sformutowanie i dowdd
twierdzenia w pewnym sensie odwrotnego (Twierdzenie 4.7) orzekajacego, ze dla dowolnego
oblozenia brzegowego bedacego homeomorfizmem quasisymetrycznym, istnieje odwzorowanie
quasiregularne, ktorego rozszerzenie realizuje dane obtozenie. Zwieficzeniem obu twierdzen jest
wniosek 4.9 dajacy pelna charakteryzacje odwzorowan quasiregularnych kota jednostkowego na
siebie.

Dowéd gléwnych tez pracy wymagal pbjscia inna droga niz ta, wybrana przez J. Krzyza.
Wymagal wiec od Autorki przygotowania odpowiednich narzedzi badawczych i wielu pomy-
stowych konstrukcji. Zawarte sa one gtownie w rozdziale trzecim, w szczegdlnoéci w postaci
uogélnienia twierdzenia Fatou (Lemat 3.11) oraz udowodnienia quasiregularnego odpowiednika
lematu Fatou dla skoficzonych iloczynéw Blaschke’go (Twierdzenie 3.12).

Praca jest perfekcyjnie zredagowana i bardzo dobrze sie ja czyta. Podoba mi sig uktad
materialu, ktéry stanowi jasny, logiczny 1 kompletny cigg wnioskowai i faktow prowadzacych do
dowodu gtéwnych wynikéw pracy. Obszerna bibliografia, zawierajaca 36 pozycji, daje znakomity
przeglad literatury dotyczacej rozwazanych zagadnieri.



Cze$¢ wynikéw z rozdziatu drugiego pracy zostata opublikowana w pracy wspoélnej z Promo-
torem [13]. Wyniki z drugiej czesci pracy, w szczegélnosci te z rozdziatu trzeciego oraz gtéwne
wyniki pracy z rozdziatu czwartego, uwazam za wystarczajaco glebokie, nowatorskie i wazne,
by opublikowa¢ je w powaznym czasopismie o zasiegu miedzynarodowym.

Uwazam, ze przedstawiona rozprawa doktorska pani Magdaleny Jastrzebskiej spelnia z na-
wigzka zwyczajowe i ustawowe wymagania dotyczace rozpraw doktorskich, w szczegélnos$ci wa-
runki okre$lone w art. 13 ust. 1 ustawy o stopniach naukowych i tytule naukowym oraz o
stopniach i tytule w zakresie sztuki z dnia 14 marca 2003 roku.

Whnioskuje zatem o dopuszczenie jej Autorki do dalszych etapow przewodu doktorskiego
oraz uznanie rozprawy jako wyrdzniajacej. ,



