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W 1987 roku Krzyz scharakteryzowal brzegowe warto$ci odwzorowan quasikonforemnych
kota jednostkowego D := {z € C : |z| < 1} na siebie. Dokonal tego poprzez przeniesienie na
okrag jednostkowy T := {z € C : |z| = 1} warunku quasi-symetrii Beurlinga-Ahlforsa dla
rosnacych homeomorfizméw osi rzeczywistej R na siebie. Dokltadniej opisuja to twierdzenia 4.1
i 4.2, ktore staly sie inspiracja do napisania tej rozprawy. Jej motywem przewodnim jest uogol-
nienie wynikow Krzyza na szerszg klase odwzorowan, mianowicie na zespolone odwzorowania
quasiregularne.

Rozdzial pierwszy ma na celu uporzadkowanie podstawowych faktoéw na temat odwzorowan
quasiregularnych i quasikonforemnych. Odwzorowania te sg okre$lone na gruncie analizy rzeczy-
wistej w przestrzeniach euklidesowych; por. podrozdziaty 1.1 i1 1.2. Z punktu widzenia analizy
zespolonej szczegodlnie wazny jest przypadek takich odwzorowan w dwuwymiarowej przestrzeni
euklidesowej. Mozna je wowczas opisa¢ w jezyku analizy zespolonej jako odwzorowania w plasz-
czyznie zespolonej F(C), o czym traktuje podrozdzial 1.3. Okre$lone w ten sposéb zespolone
odwzorowania quasiregularne stanowiag naturalne uogélnienie funkeji holomorficznych, i przez
to staja sie interesujacym obiektem badan.

W tej rozprawie rozwazany jest problem charakteryzacji brzegowej quasiregularnych od-
powiednikéw skonczonych iloczynéw Blaschkego. Pelne jego rozwiazanie jest przedstawione w
rozdziale czwartym w postaci twierdzen 4.4 i 4.7, ktére sa gléwnymi wynikami tej rozprawy.
Uogdlniaja one wspomniana na poczatku charakteryzacje brzegowa Krzyza odwzorowan qu-
asikonforemnych kota D na siebie. Precyzyjne sformutowanie tych twierdzen oraz ich dowody
wymagaja szeregu faktow pomocniczych opisanych szczegétowo w rozdziatach drugim i trzecim.
Pierwszy z nich dotyczy réwnania funkcyjnego

e = f(e*) ze D,

z funkcja niewiadomsg ¢ : D — C, gdzie D jest zadanym pasem horyzontalnym, za$ f : D' —
C\ {0} jest funkcja zespolona ciagla w zbiorze D’ := {e* : z € D}. Istnienie globalnych rozwia-
zan tego rownania przy dodatkowym zatozeniu réznowartosciowosci funkeji f jest wykazane w
podrozdziale 2.2. W podrozdziale 2.3 badana jest réznowartosciowos¢ takich rozwigzan. Wyni-
ki przedstawione w podrozdzialach 2.1-2.3 zostaly uzyte w podrozdziale 2.4 do zdefiniowania
orientacji homeomorfizméw w przestrzeni E(C). Przypomniano w nim réwniez geometrycz-
na charakteryzacje odwzorowan quasikonforemnych w przestrzeni E(C) oraz ich wlasnosci w
zakresie niezbednym w dalszej czesci rozprawy.



Wiodgcym zagadnieniem rozdziatu trzeciego jest uogélnienie klasycznego twierdzenia Fatou
dla skoriczonych iloczynéw Blaschkego na ich quasiregularne odpowiedniki. Fundamentalnym
wynikiem dla rozwazan w rozdziale czwartym jest wykazane w podrozdziale 3.3 twierdzenie 3.12,
ktoére jest wariantem twierdzenia Vuorinena; por. twierdzenie 3.1. Dwa wezesniejsze podrozdzia-
ly wspieraja wypowiedz i dowdd twierdzenia 3.12. W podrozdziale 3.1 zawarte sg informacje
na temat stopnia funkcji ciaglej w punkcie i jego wlasnosci. Sa to znane fakty, a ich precyzyj-
ne dowody zostaly opracowane na podstawie podrozdziatéw 2.1-2.3. Podrozdziat 3.2 zawiera
wariant wspomnianego twierdzenia Fatou, w ktérym ostabiono warunek brzegowy 1 dotaczono,
informacje o stopniach zer.

Ostatni rozdzial — o czym juz byla mowa — zawiera gtéwne wyniki rozprawy. W podroz-
dziatach 4.1 i 4.2 podane sg szczegélowe dowody twierdzen 4.4 i 4.7, odpowiednio. Uogélniaja
one twierdzenia 4.1 i 4.2, wykazane przez Krzyza; por. uwagi 4.5 i 4.8. Uogdélnienie polega
przede wszystkim na zastapieniu odwzorowarl quasikonforemnych kota ID na siebie przez zespo-
lone odwzorowania quasiregularne f w kole I takie, ze | f(0)| # 11 CS(f) C T, gdzie CS(f) jest
zbiorem wszystkich punktéw skupienia funkeji f na brzegu T. W podrozdziale 4.3 sa zebrane
uwagi uzupelniajace rozwazania z poprzednich dwoch podrozdzialéw oraz przyklady zastoso-
wan twierdzenia 3.12, wyrazone przez wnioski 4.12 i 4.13. Pierwszy z nich dotyczy nieréwnosci
Schwarza, a drugi nieréwnosci Mori’ego dla zespolonych odwzorowan quasiregularnych f w kole
D spelniajacych warunek brzegowy CS(f) C T.
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