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Rozprawa doktorska po$wiecona jest tzw. warunkom zwartosciowym dla przestrzeni funkcji
o przyrostach utemperowanych zadanym modutem ciaglosei C.,(M). Przestrzen ta skltada sig z
funkeji rzeczywistych, okre§lonych na ograniczonej przestrzeni metrycznej i majacych przyrosty
utemperowane zadanym modulem ciggloéci. Okazuje sig, ze przestrzen C.(M) jest przestrze-

nia Banacha z norma zdefiniowana w naturalny sposdb, nawiazujacy bezposrednio do definicji

przestrzeni [4].

Szezegdlnymi przypadkami takiej przestrzeni sg przestrzen funkeji rzeczywistych, ktore sg okre-
$lone na zadanym przedziale domknietym i ograniczonym i spelniajg na tym przedziale warunek
Lipschitza oraz przestrzef funkcji spelniajacych na takim przedziale warunek Holdera.

Juz te wymienione wyzej egzemplarze przestrzeni funkeji o przyrostach utemperowanych mo-
dulem ciaglosci wskazuja na niewatpliwg uzytecznodé takiej przestrzeni w zastosowaniach.

Pomimo tego, ze przestrzenie te s znane, sa dodé rzadko uzywane w rozwazaniach anali-
zy nieliniowej. W szczegdlnodci trudno jest spotkaé twierdzenia o istnienin rozwigzan pewnych
réwnaf (rézniczkowych, catkowych) w takich przestrzeniach. Spowodowane jest to gtéwnie tym,
%e we wspomnianych przestrzeniach brak jest kryteriéw relatywnej zwartosci a nawet nietry-
wialnych warunkéw wystarczajacych dla relatywne]j zwartoscl.

Przedkiadana praca ma na celu nzupetnienie tej luki oraz stworzenie metod i narzedzi, ktére
umozliwia bardziej swobodne postugiwanie si¢ opisang wyzej przestrzenig funkeji o przyrostach
utemperowanych zadanym modulem ciagloéci, a w szczegdlnosel przestrzenis, funkeji holderow-
skich.

Gléwnym celem tej pracy jest przedstawienie wygodnych warunkéw zwartosciowych, przy

pomocy ktérych bedziemy mogli rozstrzygnaé o relatywnej zwartosel dosé¢ obszernej klasy pod-



zbioréw rozwazanej przestrzeni. Ponadto, bazujac na sformulowanych w pracy warunkach wy-
starczajacych dla relatywnej zwartoéci zbioru przedstawiny konstrukeje pewnej funkeji zbioro-
wej, ktéra umozliwia dosé zreczne postugiwanie sig wspomnianymi warunkami wystarczajgcymi
dla relatywnej zwartoéci zbioru. Funkeje te nazywa. si¢ miara niezwartoscl.

Warto zaznaczyé, ze problematyka zwigzana z miarami niezwartodci jest w ostatnich czter-
dziestu latach niezwykle intensywnie badana przez matematykéw z wielu oérodkéw na calym
$wiecie [2, 8]. Odkryto przy tym wiele mozliwych zastosowan teorii miar niezwartosci do roz-
nych zagadnieti rozwazanych w analizie nieliniowej, w geometrii przestrzeni unormowanych,
teorii operatoréw i w teorii réwnan rézniczkowych i catkowych [1, 2, 3).

Drugim gléwnym celem rozprawy jest wszechstronne zbadanie skonstruowanej przez nas
miary niezwartosci i przedstawienie jej wlasnoéci wraz z dowodami.

Ponadto pokazemy uiytecznoéé skonstruowanej przez nas miary niezwartosci w dowodach twier-
dzeii egzystencjalnych dla nieliniowych réwnaii catkowych w rozwazanych przestrzeniach funkeji
holderowskich. Réwnania calkowe, ktérymi bedziemy zajmowaé sig w tej pracy, to kwadrato-
we réwnanie calkowe typu Hammersteina oraz kwadratowe réwnanie calkowe typu Volterry-
Hammersteina. Powstaja one przez wymnozenie operatora calkowego przez tzw. operator su-

perpozycji. Jednakze operator superpozycji rozwazany w te]j pracy bedzie operatorem liniowym,

a nawet, Sciélej rzecz ujmujac, operatorem afinicznym. Takie zawgzenie rozwazan dotyczacych
operatora superpozycji wystepujacego jako mmnoznik operatoréw catkowych wynika gléwnie z
pewnego rezultatu J. Matkowskiego (6, 7].

Wickszoéé wynikéw przedstawiona w przedkladanej rozprawie zostata opublikowana w pra-

cach [4, 5).
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